MPSI-Systemes linéaires

Exercice 1:
Résoudre le systéeme d’équations suivantroast un parametre:

x —my+m?z =2m
mz — m?y +mz = 2m
mr+y—mlz=1-—m

Exercice 2:
Résoudre le systeme d’équations suivantgiisont des paramétres:

To = axi +0b

T3 =axs +b

Ty = GLp—1 +b
1 =ax, +0b

Exercice 3:
CNS surm € C pour que les trois plans vectoriels @& d’équations :

T —2y+ 2z =mz, 3r —y — 2z =my, 3r—2y —z=mz
contiennent une méme droite vectorielle.

Exercice 4
Résoudre les systémes d'équations suivarits, ¢, 2) € C3 sont les inconnues et
a,b, m sont des parameétres):

20+3y—z=-1 r+y+(2m—1)z=1

r+2y+32=2 et mr+y+z=1

3x+4y —52=—-4 x+my+z=3(m+1)
Exercice5:

Soientn € IN — {0,1} , A € M,,(K).
rgA =n=rg(com(4)) =n

Etablir: ¢ rg(4) =n—1= rg(com(A)) =1
rg(A) <n—2= rg(com(A)) =0
Exercice 6:
Soitn € IN*.

1. MontrerVy € (M, (K))*,3!F € M, (K),VX € My(K),p(X) = tr(FX)
ou (M, (K))* désigne le dual déf,, (K).

2. Soity € (M,(K))* telle queV(X,Y) € (M,(K))? o(XY) = p(YX).
Montrer qu’il existe € K tel queVX € M, (K), o(X) = Atr(X).

Exercice7:
Résoudre les systémes d’équations suivants d’inconfwes. ., z,,) € C" et de
parameétres complexes, ..., a,_ 1, A:



T+ To = aq x|+ 2o + a3 +
T1+ T = ag 1 + 29 + 223 +
. et ,CE1—|—2I2—|—3.CC3—|—

T+ Tp = Ap-—1 :
r1+ x4+ = A T+ 2x9 + 373 +

.+:L"I’L:1
2w, =1
...+3xn:1
e dnx, =1



