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e n sommets {1---n}
G(n,p) e reliés indépendamment entre eux par une aréte
avec probabilité p

e symétrique
Matrice d'adjacence A e sii#j, A; j =1ssii~j
e pour tout ¢, A;; =0

Question : allure de la limite de la mesure empirique
du spectre de A lorsque n tend vers l'infini.

e sinp — 0, Diracen 0
® si np — oo, loi du demi-cercle
o if np —c >0, Ale !



Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=20,5

07

06—

0a—

04—

03—

02—

01—




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=0,5 (Zoom)




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

045

04—

03s—

0a—

0zs—

015—

005 —




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c =1 (Zoom)

0.0535 —

0.045 —

0.04 —

0.035 —

00zs—

0.0z —

00—

001 —

0.005 —




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=1,9

0.35

03—

nezs—

02—

01—

n0.0s—




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=1,5 (Zoom)

0.08—

007 —

005 —

0.04 —

0o3i—

noz—

0o —




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c =2 (Zoom)




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=2,9

016

014 —

01—

0.06—

008 —

0.04 —

noz—




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c= 2,5 (Zoom)




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=2,8

naz




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=2,8 (Zoom)

0.025

n.oz

0013

0.005




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c =3 (Zoom)

n.oz

0oa

0.016

0014

0oz

0.0

0.008

0.008

0.004

ooz




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

c=14

0.045

0.04

0.035

0.03

0.025

n.oz

0015

0.

0.005




Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets

0.03

0.025

ooz

0015

0.

0.005
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Simulations pour des graphes dilués ayant 5000 sommets
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AESp(c—1/2A)

Lorsque n — 00, us, converge faiblement vers une mesure de
probabilité 1.¢ [Zakharevich, 2006]

Propriétés de u°:

e lorsque ¢ — 00, u® converge faiblement vers la loi du
demi-cercle de Wigner de densité 5-v/4 — 221;_5 o).

e Support non borné

e Ensemble dense d'atomes
o 11°({0}) est explicite [Bordenave, Lelarge, Salez 2011]

e 1€ n'est pas purement atomique ssi ¢ > 1 [Bordenave, Sen,
Virag 2013]
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Développement asymptotique de la limite de la mesure
empirique du spectre

Si 1 est une mesure signée t.q. [ |z|¥|du(z)| < oo, on note
my () = [z"dp(z)

Théoreme: Pour tout £ > 0, lorsque ¢ — o©

my (1) = my(0) + %mk(g{l}) Y <1>

1
ou o désigne la loi du demi-cercle de densité 2—\/4 — 221 5|2
0

et o1!) est la mesure de masse totale 0 et de densité
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Simulations

100 matrices de taille 10000 avec ¢ = 20
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C

ou les nombres di ne forment PAS la suite des moments d'une
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—» Explication :

e R\ [-2:2) = 05 )

On définit un opérateur de dilatation A, sur les mesures défini par
Ao (p)(A) = u (A/a) pour toute mesure p et tout borélien A.

Ainsi, A, (o) a pour support |—2a; 2a].



Développement de la limite de la mesure spectrale: ordre 2 (Il)

Theéoreme : Pour tout £ > 0, lorsque ¢ — o0

1
mye (€)= my, (AHQ% (0 + —0

C

ol 611} est une mesure de masse totale nulle de densité

t—b5x% 44
24 — 12

1izj<2

et 712} est une mesure de masse totale nulle de densité

2338 L 17336 e 465134 325 2 s 21

4
1iz|<2-

/4 — x2
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