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Gauss Seidel A=D — E — F
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SORA=D—-E—-F
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Convergence de Gauss Seidel

Si A est une matrice SDP, alors p(l — (D — E)_lA) < 1 et la méthode de
Gauss Seidel converge

On va montrer que pour tous A SDP et M inversible telle que (Mt + M — A)
SDP alors
p(l — M 1A) <1

Preuve: on considére la norme sur R” ||x||2 = (Ax, x) et on va montrer que

| — M~tA)x||?2
HI . M_lAHi — sup ”( : )XH*
x70 HXH*

Soit x # 0, on définit y # 0 tel que Ax = My

[(1 = Mt A)x||2 = (A(x — ), (x — y))
= |Ix]I2 + (Ay,y) — 2(Ax, y)
x||2 + (Ay,y) — 2(My, y)
= |Ix||Z2 = (M*+ M = A)y,y) < |x]3

<1

On conclut pour Gauss Seidel avec
M +M—-A=D—-E+D—-F-D+E+F=D>0



