
Pré-rentrée calcul

Deuxième partie

15 septembre 2020

Croissances comparées :

« En +∞, exp tend très vite vers +∞. En −∞, exp tend
très vite vers 0. Elle écrase les fonctions puissances et

logarithmes. »

Proposition 3.27 - Croissance comparée, I :
Pour tous a, b, c ∈ R tels que a �= 0,

eaxxb lnc(x)
x→+∞−→ lim

x→+∞
eax;

eax|x|b lnc(|x|) x→−∞−→ lim
x→−∞

eax.

Exemple :
ex

x10000

x→+∞−→ lim
x→+∞

ex = +∞.

« En +∞, ln tend très lentement vers +∞. En 0, ln tend
très lentement vers −∞. Elle est écrasée par les fonctions

puissances. »

Proposition 3.29 - Croissance comparée, II :
Pour tous b, c ∈ R tels que b �= 0,

xb lnc(x)
x→+∞−→ lim

x→+∞
xb;

|x|b lnc(|x|) x→−∞−→ lim
x→+∞

|x|b.
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Proposition 3.31 - Croissance comparée, III :
Pour tous b, c ∈ R tels que b �= 0,

xb| ln(x)|c x→0+−→ lim
x→0+

xb.

Exemple : √
x(ln(x))100

x→0+−→ lim
x→0+

√
x = 0.

Exercice 3.11 :
Calculer la limite des fonctions suivantes lorsque x tend vers 0.

1

x2
+ ln(|x|); (b)

e
1
x2 − e

2
x2 ; (a)

1 + e−x

(ex − 1)2 − |x| ln |x| . (c)
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Exercice 3.12 :
Calculer la limite des fonctions suivantes lorsque x tend vers +∞.

x
1
x ; (b)

ln(x) + xe−x − ex

ex + 1
; (a)

ex − ln(x)

xex − x2
; (c)

arctan

�
ln(ex) + 1

x2

�
. (d)
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À faire pour vendredi (pour tout le monde) :

Lisez la partie du cours sur la dérivabilité, c’est-à-dire les sections 3.1, 3.2 et
3.3 du chapitre 3 du poly.
Si vous avez le temps de faire les exercices inclus dans ces paragraphes, cela
vous aidera à assimiler le cours. Ce n’est néanmoins pas prioritaire.
Si vous ne vous sentez pas à l’aise avec les calculs de limites, regardez les
vidéos 1 et 2 du chapitre 3.

Vendredi matin, contrôle continu pour le groupe A.

À faire vendredi matin pour le groupe B :

• Regardez les vidéos 3 et 4 du chapitre 3, qui portent sur la dérivation.
• Faites les exercices 3.18 (a et e), 3.19 (a et f), 3.20 (a, c, e, f) et 3.23.
• Une fois que vous avez fait ces exercices (et pas avant), regardez

les corrigés ; assurez-vous que vous avez bien compris vos éventuelles
erreurs et que vous sauriez refaire ces exercices sans aide.

• Notez au fur et à mesure vos questions afin de pouvoir me les poser
par mail ou le vendredi suivant.
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